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N ADERTA

Matematica Preparatéria | 21160 | Resolucao

1. Calcule o valor da seguinte expressdo v/2 x /8 + \/g — /0,25 — /53,

Resolugéo:ﬁx\/§+\/§—,/0,2 —W:\/16+%—¢%—5:
4+3 -2 -5=4+4+3-1-5=-1+2=-1+1=0

2. Decomponha em fatores a expressao

(x — 2)(2* — 9)(2® + 5z + 6)

de forma a que os fatores sejam polinémios de grau 1.

Resolugdo: Sabemos que (22 — 9) = (x — 3)(z + 3). Por outro lado,
aplicando a férmula resolvente temos que

2?4504+ 6 =0 =20 o p = S oy = Ly =
—g<:>:c:—2\/x:—3.

Logo temos a seguinte decomposi¢cado em fatores de grau 1:
(x —2)(z* = 9)(2*> + 52 +6) = (z — 2)(z — 3)(x + 3)(z + 2)(x + 3)

3. Seja a € ]1,+oo[. Sabendo que log,a = £ e que b = a”, determine o
valor exato da seguinte expressao:

a5

log, (g) +log, (a'? x b'°).

Resolucdo: Temos que log, (%) +log, (a'? x b1%%) = log, a® — log, 8 +
log, a'? +1og, b' =5 x £ —3log, 2+ 12 x 14100 x log,b =1 —3 +
12 4+ 100 x log, a™ = 10 + 1007

4. Resolva a seguinte equagéo:
[z +3| - [z —2|=8

Resolugao: Encontrando os valores de x onde os modulos presentes
na expressao se anulam, podemos construir a seguinte tabela:
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-3 2
lt+3/|—-2—-3| 0 | z4+3 |5 |z+3
lt—2| | —z+2| 5 | —2+2|0|x—2

Os pontos * = —3 e © = 2 ndo sao solugao da equagao pois —5 # 8
e 5 # 8. Vejamos se ha solugdes nos intervalos | — oo, =3[, | — 3,2[ e
]2, 4-00.

Ser < —3,aequagdo édaforma —x —3 — (—z+2) =8« —xr — 3+
r —2 =8« —bH = 8. Impossivel.

Se -3 <z < 2,aequagdo édaformaz +3 — (—x +2) = 8 &
T+3+1—-2=8% 2z =17« x =1, foradointervalo em andlise.

Sexr >2,aequagdo édaformar+3—(r—2) =8 r+3—1+2=
8 & 5 = 8. Impossivel.

Concluimos assim que a equagdo nao tem solugdes, isto é, cs={ }.

5. Considere a funcéao real de variavel real

Va2 —2r—3
f(x):?

a) Determine o dominio de f.
Resolugdo: Dy ={rx € R:2* — 22 —3>0AT7—x # 0}.
Aplicando a férmula resolvente temos que 22 — 22 — 3 =0 & o =

EVIAEY g = 24 & 5 = 3V = —1. Logo a condigdo
x? — 2x — 3 > 0 é verificada quando z €] — oo, —1] U [3, +o0.
A condicdo 7 — = # 0 é verificada quando = # 7.
Logo Dy =] — 0o, —=1] U [3, +oo[\{7} =] — 00, —1] U [3, 7[U]7, 4+00|.
b) Averigue se f € uma funcao injetiva.
Resolucao: Pela resolucao da alinea a) verificamos que existem
dois elementos x = 3 e z = —1 que tornam o numerador da fungéo
nulo e portanto o valor de f nesses pontos € zero. Assim temos
que existem dois elementos distintos do dominio com a mesma
imagem via f e portanto, f ndo € injetiva.
c) Determine os zeros de f.
Resolugao: Temos que f(z) =0« va?2 —2x —3=0A(7T—x #
0) o220 -3=0AT-2#£0) 2 (z=3Ve=—1)A(z #
Ner=3Ve=—-1.
Logo, os zeros da fungdo sdor = —1 e x = 3.
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6. Seja (u,) uma progressao geométrica de razao 2, com u; = % Calcule
asoma ug + uyg + ...+ U1s.

Resolucao: Sabemos que a soma dos primeiros 18 termos de uma
progressao geométrica de razao 2 e primeiro termo u; = % € dada por:

1218 _ ;
S = 242 ) 126244 _ 262188 A este valor temos de retirar a
L ~ . 128
soma dos primeiros 8 termos da progressdo, ou seja, Ss = 2(1_2 ) =
— 12256 — 255 Assim a soma pedida é Sys — Ss = 262143 _ 255 — 201888
130944.

FIM
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