Matematica Finita | 21082

Proposta de Resolucao Sumaria do e-folio global de 22 de junho de 2023

1. Temos 70 = 100 — 30 cées a gostar ou da racao cachorro feliz (A) ou da
racao papinha boa (B). Como

——
#AUB) = #A+HB —#(AN B),

temos #(A N B) =95 — 70 = 25. Logo A) é a opgao verdadeira.

2. Consideremos @ = 5, b = k = 2en = 6. Temos ka = kb(modn)
i.,e. 10 = 4(mod6) e a # b(modn) i.e. 5 # 2(mod6) logo (1) é
satisfazivel sendo A) falsa e C) falsa. Consideremosa =2,b=1,k =3
en = 7. Temos a* = b* (modn)ie. 8 =1(mod7) e a # b(modn) i.e.
2 # 1 (mod7) logo (2) é satisfazivel sendo B) falsa. Logo D) é a opgao
verdadeira.

3. O polinémio caracteristico € dado por
Pt)=t"+4t+3=(t+3)(t+1).

Logo
T, = a(—1)" +b(=3)".

Agoratemos 0 = zp = a(—1)" +b6(-3)° =a+be 2 =z, = a(—1)' +
b(—3)! = —a —3b. Donde 2 =b—3b=—2beb=—1ea=1. Logo a
opcao verdadeira € a opgao C).

4. Queremos mostrar que, para n > 1, temos:

Son(i) ()

k=0

Pagina1de3



(
Smetia gj(n — k) (n —k
(

n—1
Extragéo n n—1 n
- ZMM( —k:—l) (k)

Vandermonde (2n - 1)
= =N
n—1

Simetria 2n — 1
= n
2n—1—(n—1)

5. Como 81 — 13 = 4 x 17 comegamos por notar que
3' =81 =13 (mod 17),
elevando ao quadrado e pela compatibilidade com o produto teremos
(31?2 = 3% = 132 (mod 17).
Como 13% — 16 = 169 — 16 = 9 x 17 temos
3% = 16 (mod 17).

Mas claramente
16 = —1 (mod 17),

logo
(3%)8 = (=1)® (mod 17).

Concluimos que
3% =1 (mod 17),

logo o resto da divisdo de 3% por 17 é 1.
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6. Temos mdc(F}, F») = mdc(1,1) = 1 logo F; e Fy sdo primos entre
si. Vamos considerar que mdc(F,, F,,+1) = 1 e vamos mostrar que
de(Fn+1,Fn+2) = 1

de(Fn+1’ Fn+2) - de(FTL+17 Fn+1 + Fn)

Sugestao k=1

= I«I’](.'JC(F1n+17 Fn+1 + Fn — an+1)
= de(Fn+1,Fn) = ]_

FIM
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