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1. Simplifique a expressao o258 X §
=~ 3z7y 3 z _ 327 z _ 3z8 _ 3287 (=2) _ 3410
Resolucao: 5e 2T Xy = 53 Xy = g = gy = o

2. Decomponha em factores a expressao

(2 — 2 —6)(z — 3) (2% — 4)

de forma a que os factores sejam polinémios de grau 1.
Resolucdao: Comecemos por calcular os zeros de 22 — z — 6. Pela

férmula resolvente temos que 22 — 2 — 6 =0 & z = AV Vlf(_ﬁ) S =
%ﬁ sr=2F o r=3Ver=-2logoz’—z—6=(z—3)(z+2).
Aplicando um caso notavel (diferenga entre quadrados) sabemos que
2 —4=(x—2)(z+2).

Obtemos assim a seguinte fatorizagdo em polindmios de grau 1:
(22 =2 —6)(x —3)(2? —4) = (x = 3)(z + 2)(z — 3)(z — 2)(z + 2).
3. Escreva a expressio In v/2-+1n v/2—(log, ¥ +log, ) naformaalnb+e
com a, b, c nUmeros racionais.
Resolucao: Temos que
In v2+1n /2 — (log, ¥ +log, ) = In(2% x 23) —log,(35) = In 28 —
log, 471 = In28 — log, 272 = 2In2—(-2)=2In2+2.

4. Resolva a seguinte inequacgao:

2 —z|+ |z +7] > 10

Resolugao: Encontrando os valores de x onde os modulos presentes
na expressao se anulam podemos construir a seguinte tabela:
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=7 2
2—z |+ |+ |+] 0] —
r+7 | —| 0 |+ |+ ]+

Emaz = —7,temos que |2 — (=7)|+ | -7+ 7 = 9logo z = —7
nao € solucdo da inequacdo. O mesmo se passa com =z = 2, pois
|2 — 2| + |2 + 7| = 9 também n&o sendo solugéo da inequagao.

Nos restantes pontos, guiados pela tabela, exprimimos a expressao dos
modulos da seguinte forma:

2—r—x—T, r <=7
2—x|+|z+7 =% 2—x+ax+7, —T<x<2

r—=2+x+7, x> 2

ou seja
—2x — 9, r <=7
2—z|+|z+7 =4 9, —T<zr<2
2z + 5, T > 2

Como -2z —5>10& —2r>15 << -Ye2z+5>10% 2z >
5 & x> g (estando todos os valores dentro dos respetivos ramos),
obtemos assim o seguinte conjunto solugao para a inequacgao dada:

c.s.=] — oo, — 2] U [3, +o0].

. Considere a funcao real de variavel real

Identifique o dominio e calcule os seus zeros.
Resolugdo: D; = {x € R:5—xz > 0Aa? — 2z # 0}.

Temosques—z >0 r<ber’ - 2040 x(x—2)#A0& 2 #
0Nz # 2.

Logo D; =] — 00,5] \ {0,2} =] — 00, 0[U]0, 2[U]2. 5.
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Encontremos os zeros da fungao:

flx)=0&Vb—2=0N2"-2204£05—x2=0AN(x£0Nz #
2) & o =05

Logo 5 é o unico zero da fungao f.
. Considere os seguintes elementos de uma progressao aritmética:
uy = 10 e u;; = 16. Calcule a soma dos primeiros 27 termos.

Resolucao: Sabemos que numa progressao aritmética de razao d se
temu;_, =y —ndcom0 <n <|[.

Assim uy1_4 = uy = uyp — 4d e portanto 10 = 16 — 4d & —6 = —4d <
d=%sd=2.

Encontrada a razao da progressao aritmética podemos calcular o seu
termo inicial através da férmula u; = u; — (I —1)d, logo uy = uy; — (11 —
1)d=16—-10x 3 = 1.

Como u,, = uy + (n — 1)d temos que uy; = 1+ 26 x 3 =1 + 39 = 40.

Uma vez que S, = %(us + u,,) temos que Syr = Z(1440) = &L x 41 =
LT = 553.5. Isto é, a soma dos primeiros 27 termos é 553.5.
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