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E-fO'IO A | Instrugbes para a realizagao do E-folio

Elementos de Algebra | 21133

Periodo de Realizacao

Decorre de 7 a 14 de novembro de 2022

Data de Limite de Entrega

14 de novembro de 2022, até as 23h55 de Portugal Continental
Tema

Conjuntos, funcdes, relacdes e grupos

Competéncias

a) classificar e operar com fungoes, relagdes e homomorfismos;

b) reconhecer e trabalhar com grupos e subgrupos.

Trabalho a desenvolver

Deve resolver os quatro exercicios constantes no enunciado. Justifique cui-
dadosa e detalhadamente todos os célculos, raciocinios e afirmagdes que
efectuar.

Critérios de avaliacao e cotacao

Na avaliagdo do trabalho seréo tidos em considera¢ao os seguintes critérios
e cotacoes:
1. A cotagéo total do exame é de 4 valores distribuidos de acordo com a

tabela.
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|questdo | 1a | 1b | 2 [3a | 3b | 4 |
| cotagdo [ 0,5[1,5[0,5[0,5[0,5[0,5]

2. Para a corregdo das questdes constituem critérios de primordial impor-
tancia, além da oObvia correcao cientifica das respostas, a capacidade
de escrever clara, objectiva e corretamente, de estruturar logicamente
as respostas e de desenvolver e de apresentar os célculos e o raciocinio
matematico corretos, utilizando notagao apropriada.

3. Justifique cuidadosa e detalhadamente todos os calculos, raciocinios e
afirmacoes que efectuar. Nao sera atribuida classificagdo a uma res-
posta nao justificada.

Normas a respeitar

Deve redigir o seu E-félio na Folha de Resolugéo disponibilizada na turma e
preencher todos os dados do cabecalho.

Todas as paginas do documento devem ser numeradas.
O seu E-félio ndo deve ultrapassar oito paginas A4.

Nomeie o ficheiro com o0 seu numero de estudante, seguido da identificacao
do E-félio, segundo o exemplo apresentado: 000000efolioA.

Deve carregar o referido ficheiro para a plataforma no dispositivo E-félio A até
a data e hora limite de entrega. Evite a entrega proximo da hora limite para
se precaver contra eventuais problemas.

O ficheiro a enviar nao deve exceder 8 MB.
Votos de bom trabalho!

Wolfram Bentz
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Enunciado
1. Sejam A = Q )\ {3} e “+” a operagéo binario com definicdo
rxy=x-y—3r—3y+ 12

para todos =,y € A (-,+,— do lado direito estdo as operagdes usuais
de multiplicagéo, adicao e subtragcdo de numeros racionais).

a. Prove quesez # 3 ey # 3entdo z xy # 3 (isto é, x € uma
operacao binaria EM A)

b. Mostre que (A,x) € um grupo.

2. Sejam (G, -) um grupo finito, € S € G um subconjunto nao vazio de G.
Prove que

K={keG:k-s=s-kparatudos € S}
€ um subgrupo de G.
3. No grupo simétrico S, considere S’ = {e, a,b} com
(12 3 4 (1234, (1234
““l1234)%\2143)""\3241)"
a) Justifique que S’ ndo é subgrupo de S;.

1 2 3

b) Sendoc:(2 113

), resolva a equacgao cra = b.

4. Seja f : G — H homomorfismo de grupos em que f é funcao injetiva, e H
€ um grupo comutativo. Mostre que G € um grupo comutativo.

FIM
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